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GIO1 THIEU CHUNG
Xint tran trong gion thiéu tan ban doc bo sach:
HOC VA ON TAP
TOAN

do nhom Cu Mon dudi s phy trach cua Thae si Toan hoc — Ki swe Tin hoc Lé
Horg Diee bién soan.

Bo sdach gom 8 cuon:

Cuén 1: Hoc va on tap Todn - Hinh hoc 10

Cudu 2: Hoc va on tap Todn - Dai s6 10

Cudn 3: Hoc va on tap Todn - Lugng gidc 11

Cudn 4: Hoc va on tap Todn - Hinh hoc 11

Cudn 5: Hoc yva on tap Todn - Dai s6 va Giai tich 11

Cudn 6: Hoc va on tap Todn - Hinh hoc 12

Cuén 7: Hoc va on tdp Toin - Giai tich 12

Cuén 8: Hoc va on tap Toan - Dai s6 t6 hop 12

Muc tiéu cua bo sach nay la cung cap cho cac thay, 6 gigo mot ho bai
giang chuyén sau cé6 chat hegng va cho cac em hoc sinh Trung hoc pho thong
yeu thich mon Todn mét bo sach hoc tap bo'ich.

B¢ sdach dwge viét trén mot tie ticong hoan toan mai me, <6 tinh sie pham, ¢6
tinh 16ng hop cao, tan dung dioc day di thé manh ciia cdac phicong phdp dac
biét dé giai Todan. '

Bé sdch nay chdc chdn phit hop voi nhiéu doi neong ban doc tit cdc thay, ¢6
gido dén cdac em Hoc sinh lop 10, 11, 12 va cde em chuan bi diw thi mén Todn
Tot nghiép PITH hodc vao cdac Trieemg Dai hoc,

Cuon

HOC VA ON TAP TOAN
DAI SO VA GIAI TiCH 11
do Lé Bich Ngoc chi bién dioc chia thanh 4 chuong:
Chuongl:  T6 hop va xdc suat
Chuong II:  Diy s6 — Cip s6 cOng va cip sO nhan
Chuong I11: Gié1 han
Chuong IV: Dao ham

hao gom 16 chii dé, miéu ta chi tiét phicong phdp gidi cho 93 dang todn co bdn
vaG nang cao cua Pai s6'va Gidi tich 11.

Cuéi cung, cho di da rat c6 gang, nhing thét khé tranh khoi nhitng thiéu sét
bci nhitng hiéu biét va kinh nghiém con han ché, rdat mong nhdan dicoc nhimg y
kién déng gop quy bdu ctia ban doc gdan xa. Moi y kién déng ¢ép xin lién hé toi:

Nhém Cu Mon

SG nha 20 - Ngo 86 - Buimg Té Ngoc Van - Quan Tay Ho6 -Ha Noi

Ha noi, ngay 2 thang 9 nam 2005

Thay mdt nhom tic gia LE HONG pUC



CHUONG I
TO HOP VA XAC SUAT
CHU PE 1
HAI QUY TAC PEM CO BAN
1. KIEN THUC CO BAN
1. QUY TAC CONG
1.1. Dinh nghia

bé lam quen vdi quy tic cong, chiing ta sé bat ddu véi vi du sau:

Thidu 1: Gia su cin chon hoac 1a mét hoc sinh nam cuia khéi 12 hodc 1a mot hoc
sinh nir cua khai 11 1am dai biéu trong hoi déng ctia mo6t truomg THPT. Hoi ¢6 bao
nhiéu cich chon vi dai biéu nay néu khéi 12 c6 81 hoc sinh nam va khéi 11 ¢é 72
hoc sinh nir ?

Giai
Ta goi:

*  Viéc thir nhdt 1a viéec chon mot hoc sinh nam cia khéi 12, né ¢é thé 1am
bing 81 cich.

® Viéc thit hai 1a viéc chon mot hoc sinh nir cia khéi 11, n6 c6 thé lam bing

72 cach.
Theo quy tac cong c6: :
81 +72=153 3

cich chon vi dai dién nay.
Nhu vy, ta ¢ thé tém tit quy tdc cong nhu sau:
Gid s 6 hai cong viéc:
»  Viéc thir nhdt ¢6 thé lam bdng n, cdch
»  Viéc thit hai ¢6 thé lam bdng n, cdch
va néu hai viéc nay khéng thé lam déng thoi, khi dé sé cé:
n, + n, cdch lam mét trong hai viéc trén.
Quy tic cong dang téng quat:

Gid sit cac viec T,, T, ..., T,, ¢6 thé lam niomg iing bdng n,, n,..., n, cdch va gid
sit khong ¢6 hai viéc nao 6 thé lam déng thoi. Khi dé, sé cach lam mot trong m
viéc dé la:

no+n +..+n

m*

Quy tic cOng mo rong c6 thé chimg minh bing quy nap todn hoc tir quy tic
céng cho hai tap hop.



1.2. Biéu dién dudi dang tap hop

Quy tic cOng thudmg duge phat biéu bang ngon ngir tap hop nhu sau:

. Néu X, Y la hai tap hiru han, khong giao nhau, thi:
IX + Yl =IXI+ 1YL

2. Néu X, X,, ..., X, la n tap hiru han, timg d6i mét khéng giao nhau., thi:
IX+X,+ .+ X=X +I1Xl+ ... +1X,).

3. Néu X, Y la la hai tap hiru han va X C Y, thi:
IX1=1Y\XI =Yl -IXI.

2. QUY TAC NHAN

2.1. Dinh nghia

Dé 1am quen véi quy tic nhan, chiing ta sé bit ddu véi vi du sau:
Thidu 2: D€ lap hé so thi tuyén vao dai hoc, méi thi sinh cin thuc hién hai viéc:

1. Thu nhdt, chon trudng thi, c6 tat ca 33 truong.

2. Thi hai, chon khéi thi, méi truong ¢6 4 khdi thi 1a A, B, C, D.

Hoi c6 bao nhiéu cich lap h6 so ?
Gidi A
Ta thdy ngay, c6 33 céich chon truong thi va ing v6i méi cich chon trudmg di6,
¢6 4 céch chon khé6i dé thi.

Do dé, c6 tat ca:

33 x 4 = 132 céch 1ap hé so.

Nhu vay, ta c6 thé tém tét quy tdc nhdn nhu sau:

Gid sit, dé hoan thanh mét nhiém vu H cdn thuc hién hai cong viéc nho la H,, va

H, , trong do:

s H,céthélam bdng n, cdch

* H, c6 thé lam bdng n, cdch, sau khi dd hoan thanh céng viéc H,.

Khi d6, dé thuc hién H sé c6:

n, n, cdch.

Quy tic nhan dang téng quit:

Gid sit, dé hoan thanh m¢t nhiém vu H cdn thuc hién k céng viéc nhd la H,, H,,

ooy H, mot cdch lién tiép, trong do:

H, ¢6 thé lam bdng n, cdch
H, ¢6 thé lam bdng n, cdch, sau khi dd hoan thanh céng viéc H,.

]

» H, cé thé lam bdng n, cdch, sau khi dd hoan thanh céng viéc H, ;.

Khi dé, dé thuc hién H sé ¢6:

n,; X n‘? X...xXxn Cd('h.

Quy tic nhan md rong nay, c6 thé chimg minh bing quy nap todn hoc tir quy tic

nhan cho hai cong viéc.
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2.22. Bieu dien quy tac nhan dudi dang tap hop
Quy tac nhin thuomg duge phat biéu bang ngon ngar tap hop nhu sau:
New A, AL LA, la cac tap hiow han, khi do so phan nr cia tich Deé - cac cia
Cdc tap nay bang tich cua sé cac phan 1 ciia moi tap thanh phan. Dé ' licn hé voi
quy tac nhdan hay nho la viée chon mor o tie cria tich Dé - cac A; x A, x . x A,
dicoc tien hanh bang cach chon lan o1 mot phan ne cia A, mot phan ne cua

A, . mot phan ni cia A,,. Theo quy + .« nhan ta nhdn doe dang thire:

! Al X AZ X ...X Ami = iA!i - ’ Al! = { Am"

]
L]

NGUYEN LY BU TRU

Khi hai cong viéc ¢6 thé duwse 1am dong than, ching ta khéng thé dung quy tic
copng dé tinh s& cach thue hién vhiém vu gém ca hai viéc. Cong s6 cich 1Am méi
viééc sé din dén sy trung 1ip, vi nhimg cdch 1am ca hai viéc s€ duoc tinh hai lan . Dé
tinhh dung s& cich thue hién nhiém vu nay ta cong s6 cach lam moi mat trong hai
viéé o 1ol trir di 6 cich lam dong thai ca hai viéc. D6 1a nguyén ly bu trir.

Biééu dién dudi dang tap hop: Chiing ta c6 thé phit biéu nguyén ly bu trir bing
ngeon ngtr tap hop nhu sau: ,

Che A,, A, la cic tap hgp. Goi T, la viéc chon mét phin tir cua A, con T, la viéc
chaon mot phin tir cua A,

= C6| A cach lam viée T,

= (6| A,| ciach lam viéc To.

S6 cich 1am hoic T, hoic T, bang téng s8 cich 1am viéc T, va s6 cich lam viéc
T, . trir di 56 cich lam ca hai viéc. Vi c6 |A; UA;| cich 1am hoac T, hoic T, va ¢6

|A\; nA;| cdch lam ca hai viéc T, va T, nén chiing ta c6:
AL U A=A +A}|A nAy|.

D6 chinh 1a cong thic dua ra dé xic dinh s6 cdc phén tir ciia hop hai tap hop.
Ngguyéa ly bu trir ¢6 thé t6ng quit hod d€ tim s6 cich thuc hién nhiém vu gém n
viééc kkdc nhau, hodc la tim s6 phdn tir cia hop n tip hop véi n la s6 nguyén duong.
Piinh ¥ I: Cho A,, A, .., A, 1 céc tap hitu han, khi d6:

AyuAULUAL= ZIAl- X IAinAjl
1<i<m 1<i<j<m

+ X |AinAnA]- DA A A LAA,|
I1<i<j<n

Ngiyén ly bu trir cho ta cong thitc tinh s6 phidn tir cia hgp n tap hop véi moi n
ngtuyér duong. N6 gébm c6 2" — 1 s6 hang.
Thi du3: L&ptodn roi rac c6 25 sinh vién gidi tin hoc, 13 sinh vién gioi todn va 8
simh viin gidi ca todn va tin hoc. Hoi trong Idp niy c6 bao nhiéu sinh vién, néu méi
simh viin hodc giodi todn hodc gidi tin hoc gidi ca hai mon?
Gidi '

Goi A la tap cdc sinh vién gioi tin hoc va B la tap céc sinh vién gioi toan. Khi d6
A (N Bla tap cdc sinh vién gidi ca todn va tin hoc.



Vi b1 sinh vién trong I3p hodc gioi todn gidi tin hoac gioi ca hai mon, ném ta
suy ra sO sinh vién trong I6p 1a [AUB].

Do vay:
|AUB|=|A|+|B|-|[ANB| =25+ 13-8=30

IL CAC DANG TOAN LIEN QUAN

Bai todn 1: Sir dung cdc quy tic d€ thuc hién bai todn dém phuong dn.

PHUONG PHAP CHUNG
1. D& sit dung quy tic cOng trong bai todn d&m, ta thuc hién theo cic budc:
Buoc 1:  Phan tich cidc phuong dn thanh k nhém ddc lap véi nhau:
HoHh M.
Buow 2: Néu: :
®= H, cé n, cich khic nhau.
* H, cé n, cich khic nhau.

* H, c6 n, cich khic nhau.
Buoc 3: Khi d6, ta cé tét ca:
n, + n, + .. +n, phuong in.
2. Dé sir dung quy tic nhan trong bai todn dém, ta thuc hién theo cic budc:
Ta thuc hién theo cac budc:
Bucc 1: Phan tich mot hanh dong H thanh k cong viéc nho lién tiép:
Hh H‘z»—--. }lt'
Buoc 2:  Néu ta cé:
s n, cich khic nhau dé thuc hién H,.
= Mot khi thuc hién xong H,, ta c6 n, cdch thuc hién H,.

® Mot khi thue hién xong H,, H,,—, H _ ,, ta c6 n, cdch thuc hién H,.
Buoc 3: Khi dé ta cé tat ca:
n, X N, X...x iy cich d€ thuc hién hanh dong H.
Yidgl: O Viet Nam, moi hoc sinh di t6t nghiép THPT déu c6 quyén du thii vio
mot trudmg dai hoc (c6 35 trudmg) hodc mot tnsmg cao ding (c6 25 truomg) thoac
mot trudng trung hoc chuyén nghiép (c6 21 trudmg). Hoi méi hoc sinh da t6t nghiép
“THPT c6 bao nhiéu cdch chon truong thi ?
Giagi
Ta thdy ngay:
®* (6 35 céch chon trudng dai hoc.
s C6 25 cich chon trudng cao ding.
® (6 21 cich chon trudng trung hoc chuyén nghiép.
Va khi di chon thi truomg dai hoc thi khong chon trudng thi 13 cao ding va trung
hoc chuyén nghiép, tuong tu v6i cao ding va trung hoc chuyén nghiép, do d6 c6 tit ci:
35 + 25 + 21 = 81 cich chon trutmg thi.



Cihu y: Nhiéu bai todin dém phitc tap khong thé giai duge néu chi sir dung hoac quy
taec cong hodc quy tac nhian. Nhung ching ¢6 thé giai duge néu sir dung ca hai quy
taec nay. Vi du tiép theo sé minh hoa diéu nay.

Viidy 2: Trong mot phién ban cua ngén ngu 1ap trinh BASIC, tén mot bién la
miOt xiu chira mot hoac hai chir s6 hodc chir cii, trong do khong ph.m biét chir in
thitomg va chir in hoa. Hon thé nita tén bién bat diau bang mdt chir cadi va phai khac
van nam xau hai ky tu danh riéng. C6 bao nhiéu tén bién khic nhau trong phién ban
naty cua BASIC.

Giidi
~Got V 1a 56 cic tén khic nhau trong phién ban ndy cua BASIC, V, 14 s6 cic én

gdm 1 ky tu, V, la s6 cic tén gom 2 ky tu.

Khi do theo quy tic cong, ta co:

V=V, +V,

Ta co ngay V, = 26, vi tén bién mot ky tu thi nhat thiét phai la chir cai.

Dé tinh V, ta thay:

* Ky tu déiu la chir cdi (chon moét trong 26 chir cii).

» Ky tu th hai c6 thé 1a chit cdi hoic chir s6 (chon mét trong 26 chir cdi va 10
chir s6). Nhung cin phai bot di 5 xau danh riéng.

Do dé:
V, = 2636 -5 = 931.
Vi vy, c6
V=V, +V,=26+931=957
tén bién khac nhau trong phién ban nay cua BASIC.
Vidyld: Mbdingudi sir dung h¢ théng mdy tinh déu c6 mat khiu dai tir sdu t6i

tam ky tu, trong d6 méi ky tu 1a mét chir hoa hay chir s6. Méi mat khdu phai chira it
nhat mot chir s6. Hoi ¢6 bao nhiéu mat khiu ?

Gidi
Goi P 1a t8ng s6 mat khiu c6 thé va P, P, Pg tuong img la s6 mat khdu dai 6, 7,
8 ky tu.
Theo quy tic cong ra c6:
P=P,+ P, + P

Bay gid ching ta sé tinh Py, P,, Py.

* Tinh truc ti€p P, s& rt kh6. Dé tim P, dé hon ta tinh s6 cdc xau dai 6 ky tu la
cic chir in hoa hoidc chir s6, réi b6t di s6 cdc xau dai 6 ky tu la cic chir in hoa
va khong chita chit s6 ndo. Theo quy tic nhan s6 cic xau dai 6 ky tu la 36° va
s6 cac xau khong chifa céc chit s6 la 26°. Vi vay

P, = 36°- 26° = 1867866560.



Hoan toan tuong tr ta co:
P, =36"- 26" = 70332353920.
P, = 36" 26" = 2612282842 880.

Vay, ta dugc:

P =P, + P, + P, = 2684 483063360.

Vidu4: C6 nhiéu nhat bao nhiéu bién ding ky xe may néu méi bién chira mot daiy
g6m mot chir céi ti€p dén mot chir s6 khac 0 va cudi cung 1a nam chir s6.

Gidi

Ta nhan thdy, mbi bién s6 xe mdy c6 dang:

A

010203040506

trong dé:

D¢ dién vao Ol, c6 thé chon 1 trong 26 chir cdi, do d6 c6 26 cich dién.

Dé dién vao 02, c6 thé chon 1 trong 9 chits6 (d61a 1,2,3,4,5,6,7,8,9),
do d6 ¢6 9 cach dién.

Dé dién vao 03, c6 thé chon | trong 10 chirs6 (46120, 1,2,3,4,5,6,7, 8,
9), do d6 c6 10 céch dién. |

Pé dién vao 04, c6 thé chon | trong 10 chits§ (d6 12 0, 1,2, 3,4, 5,6, 7, 8,
9), do dé6 cé 10 cach dién.

Pé dién vao 05, c6 thé chon 1 trong lOchUSd(dé 20,1,2,3,4,5,6,7,8,

9), do d6 ¢6 10 cich dién.

Dé dién vao 06, c6 thé chon 1 trong 10 chirs6 (46120, 1, 2,3,4,5,6, 7, 8,
9), do d6 ¢6 10 cich dién.

Do dé, c6 tét ca:

26 x 9 x 10 x 10 x 10 x 10 = 2340000 bién ding ky xe.

Vidu5: Mot ISp hoc c6 33 sinh vién. Hi c6 bao nhiéu cich chon ra mot té llién
lac gébm 3 ngudi (16p trudng, 16p phé, bi thu), biét ring sinh vién ndo ciing c6 thé
duoc chon ?

Gidi

Véi gia thiét sinh vién ndo ciing c6 thé duge chon, do dé:

C6 33 cich giao chitc danh Ip trudng.

Sau khi da giao chiic danh 16p trudng thi méi sinh vién trong 32 sinh vién <on
lai c6 thé nhan chifc danh 16p phé, do d6 c6 32 cich giao chirc danh I6p phé.
Sau khi di giao cidc chiic danh 16p trudng va 16p phoé thi méi sinh vién trong
31 sinh vién cdn lai c6 thé nhan chitc danh bi thu, do d6 c6 31 céch giao
chitc danh bi thw.

Viy, c6 tat ca:

33 x 32 x 31 = 32736 cach

giao ba chirc danh 16p truong, 1dp phé, bi thu cho 33 sinh vién.
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